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Subiectul 1. Se consideră numerele ı̂ntregi a şi b. Să se arate că există
şi sunt unice numerele ı̂ntregi x, y astfel ı̂ncât

(x + 2y − a)2 + (2x− y − b)2 ≤ 1.

Subiectul 2. Un trapez ABCD are bazele AB şi CD, iar cercurile cu
diametrele AD şi BC se intersectează ı̂n punctele M şi N . Să se arate că
punctul de intersecţie al diagonalelor AC şi BD aparţine dreptei MN .

Subiectul 3. Un carton de formă dreptunghiulară se ı̂mparte ı̂n suprafeţe
poligonale astfel: la fiecare pas una din suprafeţele existente se taie printr-o
linie dreaptă, obţinându-se două noi suprafeţe. Care este numărul minim de
tăieturi necesare pentru ca, printre suprafeţele obţinute, să existe cel puţin
251 poligoane cu 11 laturi?

Timp de lucru 4 ore.
Toate subiectele sunt obligatorii.


